Correction du devoir non surveillé n°1

Exercice 1 Résoudre l'inéquation /3 —x + 1 < 2z — 5 dans R.

L’inéquation n’a de sens que si 3 —z > 0 c’est-a-dire sur |—oo; 3].

On raisonne ensuite par équivalences pour tout z € |—00;3] : vV3—2+1<22x—5 <= /3 —x <2z —6.

Cette inéquation implique 22 — 6 > 0 c’est-a-dire x > 3, donc il n’y a pas de solution sur |—oo; 3[.

La seule solution possible est donc 3 et on vérifie v3—34+1=1=2x 3 — 5 donc 3 est la seule solution de
I’équation.

Exercice 2 Résoudre 'inéquation x — 3 + % <0.

. . ’ . 2_
Soit x € R7.. On raisonne par équivalences : x — 3 + % <0 <= IIM <0.

Or le numérateur du second degré a pour discriminant A = 9 — 8 = 1 donc il a deux racines qui sont 3—51 =1et
=2

On en déduit le tableau de signe suivant :

T —00 0 1 2 400
z? — 3z + 2 + |+ 0 — 0 +
T - 0 + | 4+ | +
2.3 2
roort s - + 0 — 0 +
x
Par conséquent, I’ensemble solution de 'inéquation s’écrit S = ]—oo; 0[ U [1;2].
Exercice 3 Résoudre sur R l'inéquation g;ff < gfg;
Pour tout € R\ {4; 2}, on raisonne par équivalences :
5—3x 2x-—1 (5 —3x)% — (2r —1)2 (5-3x—2x4+1)(5—-3x+2x—1)
< — <0 < <0
2c—1 7~ 5 -3z (5-32)2z—-1) — (5—-3z)(2z —1) -
(6 —5x)(4 —x) <0
(5-32)2z—-1) —
On a les inégalités suivantes : % < g < g < 4.
On construit alors le tableau de signe suivant :
r —00 % g g 4 +00
6 — 5z + | + 0 - | - | -
4—x + |+ |+ | + 0 =
5— 3w + | + | + 0 - | -
2z — 1 - 0 + | + | + | +
(6 —52)(4 —x)
TR _ 0 - 0 -
5302 - 1) i i

1 6
Finalement, ’ensemble solution est S = } —0%5 5 {U [ {U [4; +o0].
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